PROBLEMAS DE GEOMETRIA ANALITICA PLANA

LA LINEA RECTA

@ Hallar la ecuacion de la recta que pasa por los dos puntos A= (4,2) y
B=(-57).
Solucion:
Sea < larectabuscada.

Dado que se conocen dos puntos de larecta,
se puede conocer su pendiente.

< % 62(4'2) » m =m_ = -2 :_§
5 B=(-57) A -5-4 9
RS y—2=—g@—4) e < 5x+9y-38=0 |
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@ Calcular el area del triangulo que formalarecta 3x-4y-12=0 conlos
ejes coordenados.

Solucion:

o <. 3x—-4y-12=0

Luego:
o <: 3x-4y=12

Dividiendo x 2 :
O a=4
o < 5+L:1 » 0
4 -3 0 b=-3

R _[4ax(-3) _12 _ 2I
AA—?—? ) AA—GU

@ Los vértices de un triangulo son A= (0,0), B= (4,2) y Cc= (— 2,6). Obtener
las ecuaciones de las rectas que contienen los lados del triangulo.

Solucion:

o Ecuaciénde AB:

-~ A

AB: % éz(o'o) m_=-1 C

H B=(42) A 2
~ __1 _ _ _

y-0= E(x 0) «=» x-2y=0] 5
o Ecuaciénde BC: A p X

BC: % 62(4’2) _ ===

g Cc=(-26) ¢ 3

A

y_zz_g(x-4) e 2x+3y-14=0]
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o Ecuaciénde AC:

ac: § AT00)
H B=(-26) AC

y-0=-3(x-0) <= 3x+y=0]

@ Encontrar la ecuacion de la recta que pasa por A= (4,8/3) y por la

N

interseccién de lasrectas 3x-4y-2=0, 9x-11ly-6=0

Solucién:
E A=(48/3)  Unpuntodelarecta

< E <10 3x-4y-2=0 _
0 0 » <1n<p=B=(2/30)
H < ox-1ly-6=0 H

Luego:

0-8/3 _4
< y-y1=m(x—x1) Donde: m, =m_ =2/3_/4=5
Finalmente :

: 8_4 : _
< y—g—g(x—4) e < 12x-15y-8=0]|

@ Silarecta ax+by+c =0 pasa por el punto P= (p,q), escribir una
ecuacion en forma de:
a) pendiente y ordenada en el origen.
b) punto - pendiente.
c) simétrica.

Solucién:

a) <: axtby+c=0 = y:_%X_

o0
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b) < : ax+by+c=0;, donde: m, :—%; P =(p.q)

c) <: ax+tby+c=0 ® < : ax+by=-c

Encontrar la ecuacién de una recta que tiene intercepciones iguales y que

pasa por el punto A= (8,—6)

Solucién:
Sea: < X+Y =1 Ppero: K:(S,—6) O <
a a
Luego: §+_—6:1 » a=2
a a

T ZeYs1 e o xty-2=0]
2" 2

Desde el punto Mg = (-23) se ha dirigido hacia el eje OX un rayo de luz
con unainclinacién de un angulo o, se sabe que tga =3. Elrayo se ha
reflejado del eje OX. Hallar las ecuaciones de las rectas en las que estan
los rayos incidente y reflejado.

Solucion:

o Ecuaciondelrayoincidente :

pendiente: m=tga =3

» y-3=3(x+2) >  3x-y+9=0]
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o Ecuacion del rayo reflejado :

Si y=0 =» x=-3; Py=(-30)
pendiente : g(180°—cx) =-tga = -3

m =
» y-0=-3(x+3) «=»  3x+y+9=0|

>-<

X

Q|

@ Dados los puntos M= (2,2) y N = (5,—2). Hallar en el eje de abscisas un

— A
punto P de modo que en el &ngulo MPN sea recto.

Solucién:
Dado que: Y
A
MP [INP «= m_ n_ =-1
- L&MH_-l
200K -

Efectuando operaciones:

X1 =6
x2-7x+6=0 » B
E X2—1

~

P =(60); P, =(10)]
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@ Los puntos A= (3,—2), B = (4,1) y Cc= (— 3,5) son los vértices de un
triangulo. Demostrar que la recta que pasa por los puntos medios de los

lados AB y CD es paralelo ala base BC del triangulo.

Solucién:
Y
B A
C
M, _
B
_ k. > X
0 M,
A
o Calculode W:(X1,Y1)
0 X _ Xp tXp _7
11— ~ - = _
» 0 2 2 a4 w=0-1H
0y, <Yatys 1 =20
E 2 2
o Célculode sz(X21YZ)
0 Xa ¥ Xc
X2:7=0 o
» % 2 » M2=B),§H
0, -Yatye .3 2h
8727 2 T2
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Sabemosque: BC* M{M, =& m_ =m - A4

BC MiM2 7 7

Luego efectivamente : BC* M; M5 LQQDI

Calcular la distancia entre las rectas paralelas: x+2y+4=0 vy
2x+4y-5=0

Solucion:

Dado que:

¢0ox+2y+4=0 0O <@ 2x+4y-5=0

Hallamos un punto cualesquiera P, delarecta < .

Para x=0 =» y=-2  P=(0,-2)
Luego:

~ o, @O+ (@)2)-5] _|e-s] 18 Lo

J22+42 J20 20




